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THEOREME (Griffiths-Schmid 1973): (4. V)™®: sect. de V
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de norme loc. bornée est un fibré holom. sur X et V a
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QUESTION: Existe-t-il une théorie de Hodge sauvage
l.e., — V asing. irregulieres (= poles d’ordre > 2)?

#® MOTIVATION: f : X — P! fonct. mérom. sur X.
D = f~1(c0). (Ox,d + dfA).
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Var. struct. de Hodge sauvage ?

QUESTION: Existe-t-il une théorie de Hodge sauvage
l.e., — V asing. irregulieres (= poles d’ordre > 2)?

® MOTIVATION: f: X — P! fonct. mérom. sur X.
D = f~1(c0). (Ox,d + dfA). Struct. sur

H*(X, f) := H* (Oug(X®) T Qe (X))

® d+dfaA=eTodoel = H=0.
® Périodes exponentielles / el w

r
® EXEMPLE: X =P, f=—2% w=dz I =R,

/ e % dz = wl/2.
R

» Deligne (1984): filtr. de Hodge sur H' (X, f) avec
exposants € Q (ici 1/2).
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Sing. irregulieres (dim. > 2)
X var cplxe, D: diviseur, ¥ = Ox (+D)-mod. coh.
V:7 — QL ® 7: conn. mérom. intégrable (VZ = 0)

THEOREME LEVELT-TURRITTIN EN DIM. >2 (TH. 3.3)
(Mochizuki, Kedlaya): X projective lisse. 37 : X’ — X
modif. projective t.q. D’ := n~1(D) = DCN et n* (¥, V)
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Sing. irregulieres (dim. > 2)

X var cplxe, D: diviseur, ¥ = Ox (+D)-mod. coh.
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Sing. irregulieres (dim. > 2)

X var cplxe, D: diviseur, ¥ = Ox (+D)-mod. coh.
V:7 — QL ® 7: conn. mérom. intégrable (VZ = 0)

THEOREME LEVELT-TURRITTIN EN DIM. >2 (TH. 3.3)
(Mochizuki, Kedlaya): X projective lisse. 37 : X’ — X
modif. projective t.q. D’ := =~ 1(D) = DCN et * (7, V)
sans point tournant : Va’e D’, 3P € GL4(0z (xD")),

P-lvP = d+dia (d Id C d—z)
— aclrr,, (V)| da _I_Zz a,?

mod. ramif. Zi

avec C, ; cste, a € Ay C Oz (xD’), Ay fini et bon

THEOREME (Mochizuki): De plus, V cpte D; de D’, soit
a; € R. Alors 3! 0'x.-réseau loc. libre ¥ C 7 t.q. Va/,
1 base de 75 adaptée a la decomp. et

Ré(val. propre Cy ;) € [a;, a; + 1]
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Conjecture de Kashiwara

o (Valg V) fibré alg. sur X° quasi-proj.lisse dim = n,
a conn. V intégrable (V2 = 0).
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Conjecture de Kashiwara

o (Valg V) fibré alg. sur X° quasi-proj.lisse dim = n,
a conn. V intégrable (V2 = 0).
On supposera (Val&, v) simple (ou semi-simple).
# X compact. de X?, proj. lisse/C.
@;‘@: op. diff. (alg.) sur X.
0'2'®)-mod. a conn. int. < 2{"®)-mod. & gauche

holon. simple

o (Vas V) simple < .#: 228 -mod.
( ) P X {Supp% = X
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(Vale v) fibré alg. sur X° quasi-proj. lisse dim = n,
a conn. V intégrable (V2 = 0).
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Conjecture de Kashiwara

(Vale v) fibré alg. sur X° quasi-proj. lisse dim = n,
a conn. V intégrable (V2 = 0).
On supposera (Val&, v) simple (ou semi-simple).

X: compact. de X, proj. lisse/C.
@;‘1@: op. diff. (alg.) sur X.
0'2'®)-mod. a conn. int. < 2{"®)-mod. & gauche

(Vals, v) simple < .#: 2%%-mod. { gzlsg';mjli
DR/ = QY™ @.4,V), DR.# = (Ve ®.4,V).
H*(X,DR8 _z) = H*(X*,DR .#)

Ex.: f: X°— Al propre, (V28, V)= (0xo.,d+df).
H*(X,DR™® 7)) = H*(X°,(Q%5°,d + df))
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Conjecture de Kashiwara

® X = X2 pro,. lisse/C
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Conjecture de Kashiwara

® X = X2 pro,. lisse/C
® /. Yx-mod. holonome simple.
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Conjecture de Kashiwara

® X = X2 pro,. lisse/C
® /. Yx-mod. holonome simple.
#® DR .7: complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.

QUESTION: Caracteriser les faisc. perv. obtenus ?
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.

QUESTION: Caracteriser les faisc. perv. obtenus ?

RIEMANN-HILBERT (Kashiwara & Mebkhout)=-
Tout faisc. pervers simple est obtenu.
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.

QUESTION: Caracteriser les faisc. perv. obtenus ?

RIEMANN-HILBERT (Kashiwara & Mebkhout)=-
Tout faisc. pervers simple est obtenu.

Faisc. pervers simple .#:
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.

QUESTION: Caracteriser les faisc. perv. obtenus ?

RIEMANN-HILBERT (Kashiwara & Mebkhout)=-
Tout faisc. pervers simple est obtenu.

Faisc. pervers simple .#:
Z° C X quasi-proj. lisse irred. , Z = adh.Z°,
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.

QUESTION: Caracteriser les faisc. perv. obtenus ?

RIEMANN-HILBERT (Kashiwara & Mebkhout)=-
Tout faisc. pervers simple est obtenu.

Faisc. pervers simple .#:
Z° C X quasi-proj. lisse irred. , Z = adh.Z°,
¥ faisc. loc. cst. irred. sur Z°,
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Conjecture de Kashiwara

X = X2 proj. lisse/C

M. Px-mod. holonome simple.

DR .7 complexe a cohom. C-constr. (Kashiwara).
DR .7 . faisceau pervers.

QUESTION: Caracteriser les faisc. perv. obtenus ?

RIEMANN-HILBERT (Kashiwara & Mebkhout)=-
Tout faisc. pervers simple est obtenu.

Faisc. pervers simple .#:

Z° C X quasi-proj. lisse irred., Z = adh.Z°,
¥ faisc. loc. cst. irred. sur Z°,

F =1Cz(Z) déecalé de dim Z.
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Conj. Kashiwara 1998):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce qui est deja connu:
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce qui est deja connu:
® /# = (0x,d): Hodge (~1940).

Théorie de Hodae et correspondance de Hitchin-Kobavashi sauvaages — p. 8/15



Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce qui est deja connu:
® /# = (0x,d): Hodge (~1940).

® /7 = (V,V)x var. str. Hodge polarisable: Deligne
(~1975).
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce qui est deja connu:
® /# = (0x,d): Hodge (~1940).

® /7 = (V,V)x var. str. Hodge polarisable: Deligne
(~1975).

® ./ = (V,V)x simple: Corlette (1988) & Simpson
(1992).
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce qui est deja connu:
® /# = (0x,d): Hodge (~1940).

® /7 = (V,V)x var. str. Hodge polarisable: Deligne
(~1975).

® ./ = (V,V)x simple: Corlette (1988) & Simpson
(1992).

s Dem.: 3 métrique harmonique sur (V,V)x.
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce qui est deja connu:
® /# = (0x,d): Hodge (~1940).

® /7 = (V,V)x var. str. Hodge polarisable: Deligne
(~1975).

® ./ = (V,V)x simple: Corlette (1988) & Simpson
(1992).

s Dem.: 3 métrique harmonique sur (V,V)x.

s Equivalent (Simpson): (V, V) sous-jacent a une
var. structure de twisteur polarisée de poids 0.
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce quiestdéjaconnu (Z° C Z C X D X°):.
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce quiestdéjaconnu (Z° C Z C X D X°):.

® ./ — (0z-,d): Bellinson-Bernstein-Deligne-Gabber
(1982).
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce quiestdéjaconnu (Z° C Z C X D X°):.

® ./ — (0z-,d): Bellinson-Bernstein-Deligne-Gabber
(1982).

® / — (V,V)xo var. str. Hodge polarisable et
X . X°? = DCN: Cattani-Kaplan-Schmid &
Kashiwara-Kawal (1982—1988).
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce quiestdéjaconnu (Z° C Z C X D X°):.

® ./ — (0z-,d): Bellinson-Bernstein-Deligne-Gabber
(1982).

® / — (V,V)xo var. str. Hodge polarisable et
X . X°? = DCN: Cattani-Kaplan-Schmid &
Kashiwara-Kawal (1982—1988).

® ./ — (V,V)z. var. str. Hodge polarisable: M. Saito
(1988-1990).
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Conjecture de Kashiwara

TH. LEFSCHETZ DIFFICILE (Mochizuki 2011):
L = cy(ample) U. Z: YPx-mod. holon. (semi)simple.

Vk>1, L*¥:H *X,DR.#) — H*(X,DR.%)

Ce quiestdéjaconnu (Z° C Z C X D X°):.

® ./ — (0z-,d): Bellinson-Bernstein-Deligne-Gabber
(1982).

® / — (V,V)xo var. str. Hodge polarisable et
X . X°? = DCN: Cattani-Kaplan-Schmid &
Kashiwara-Kawal (1982—1988).

® ./ — (V,V)z. var. str. Hodge polarisable: M. Saito
(1988-1990).

® ./ simple asing. reg. (DR .#Z = ICz Z[dim Z]):
Drinfeld (2001), Mochizuki (2007).

Théorie de Hodae et correspondance de Hitchin-Kobavashi sauvaages — p. 9/15



Metrique harmonique

Théorie de Hodae et correspondance de Hitchin-Kobavashi sauvaaes — p. 10/15



Metrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X lisse.
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Métrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X lisse.
h: metriqgue herm. sur V.
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Metrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X° lisse.
h: metriqgue herm. sur V.
3! conn. métrique 8 + O sur H = ¢ ® V t.q.

V +0=(0g+90g)+ (6 + 07)

avec 7 = h-adjoint de 6.

Théorie de Hodae et correspondance de Hitchin-Kobavashi sauvaaes — p. 10/15



Metrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X° lisse.
h: metriqgue herm. sur V.
3! conn. métrique 8 + O sur H = ¢ ® V t.q.

V +0 = (0g+0Eg)+ (6 +67)

avec 7 = h-adjoint de 6.

DEFINITION: h est harmonique pour (V, V) s
0% =0, 9g(0)=0, O6ANO=0
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Metrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X lisse.
h: metriqgue herm. sur V.

3! conn. métrique 8 + O sur H = ¢ ® V t.q.
V +0 = (0g+0Eg)+ (6 +67)
avec 7 = h-adjoint de 6.

DEFINITION: h est harmonique pour (V, V) s
0% =0, 9g(0)=0, O6ANO=0

= E = ker O fibré holom., 8 = chp de Higgs holom.
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Metrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X lisse.
h: metriqgue herm. sur V.

3! conn. métrique 8 + O sur H = ¢ ® V t.q.
V +0 = (0g+0Eg)+ (6 +67)
avec 7 = h-adjoint de 6.

DEFINITION: h est harmonique pour (V, V) s
0% =0, 9g(0)=0, O6ANO=0

= E = ker O fibré holom., 8 = chp de Higgs holom.

fibré plat harm. «—— fibré de Higgs harm.
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Metrique harmonique

(V, V) holom. intégrable sur X lisse.
h: metriqgue herm. sur V.

3! conn. métrique 8 + O sur H = ¢ ® V t.q.
V +0 = (0g+0Eg)+ (6 +67)
avec 7 = h-adjoint de 6.

DEFINITION: h est harmonique pour (V, V) s
0% =0, 9g(0)=0, O6ANO=0

= E = ker O fibré holom., 8 = chp de Higgs holom.

fibré plat harm. «—— fibré de Higgs harm.

= VA € C, V* := ker(9g + A0") fibré holom.,
VA := A3g + 6: A-conn. holom. intégrable sur V2.
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Metrique harmonique (exemple)

® X°=A* FE = Opa~ - ¢,
Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").
® |le||ln = exp(n(z)), nreelle C°° sur A*.
® (E,0,h) harmonique <= m harmonique
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Metrigue harmonique (exemple)
X° =A% FE = 0Oa~ ¢,

Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").

le||ln = exp(n(2)), n réelle C'°° sur A*,

(E, 0, h) harmonique <= n harmonique

n(z) = Ré~(z) — alog|z|, v holom., a € R.
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Metrique harmonique (exemple)

X% =A* FE = Oa~ - &,

Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").

le||ln = exp(n(2)), n réelle C'°° sur A*,

(E, 0, h) harmonique <= n harmonique
n(z) = Ré~(z) — alog|z|, v holom., a € R.

e = exp(—7(2)) - = |le|ln = [2][7%
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Metrigue harmonique (exemple)
X% =A* FE = Oa~ - &,

Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").

le||ln = exp(n(2)), n réelle C'°° sur A*,

(E, 0, h) harmonique <= n harmonique

n(z) = Ré~(z) — alog|z|, v holom., a € R.

e = exp(—(2)) - e = lle[ln = |2|7*.

p(z) = a'(z) + a/z,
a € C, a€ 0(A*) sansterme cst.
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Metrigue harmonique (exemple)
X% =A* FE = Oa~ - &,

Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").

le||ln = exp(n(2)), n réelle C'°° sur A*,

(E, 0, h) harmonique <= n harmonique

n(z) = Ré~(z) — alog|z|, v holom., a € R.

e = exp(—(2)) - e = lle[ln = |27

p(z) = a'(z) + a/z,
a € C, a€ 0(A*) sansterme cst.

p(A) =a+2Ré(aN), e(A) = a—al —a)?
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Metrigue harmonique (exemple)
X% =A* FE = Oa~ - &,

Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").

le||ln = exp(n(2)), n réelle C'°° sur A*,

(E, 0, h) harmonique <= n harmonique

n(z) = Ré~(z) — alog|z|, v holom., a € R.

e = exp(—(2)) - e = lle[ln = |2|7*.

p(z) = a'(z) + a/z,
a € C, a€ 0(A*) sansterme cst.

p(A) =a+2Ré(aN), e(A) = a—al —a)?

v} = (AR @) =2y L oAl = 2| 7P
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Métrigue harmonique (exemple)
X% =A* FE = Oa~ - &,

Oc = p(z)dz R e, @ € O(A").

le||ln = exp(n(2)), n réelle C'°° sur A*,

(E, 0, h) harmonique <= n harmonique

n(z) = Ré~(z) — alog|z|, v holom., a € R.

e = exp(—7(2)) - € = |le]ln = |2]7%

p(2) = a/(2) + a/z,

a € C, a€ 0(A*) sansterme cst.

p(A) =a+2Ré(aN), e(A) = a—al —a)?

v} = (AR @) =2y L oAl = 2| 7P

VAr = ((1 4 |A])?zd’(2) + e()\)) Qv
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Hitchin-Kobayashi sauvage
® X°C X DD, X prolisse, D= DCN



Hitchin-Kobayashi sauvage
® X°C X DD, X prolisse, D= DCN

» (Vvale v) fibré alg. a conn. intégrable simple
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Hitchin-Kobayashi sauvage
® X°C X DD, X prolisse, D= DCN

o (Vale V) fibré alg. a conn. intégrable simple
® <— Ox(xD)-mod.coh. (¥,V) aconn.int.simple
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Hitchin-Kobayashi sauvage

X°C X DD, Xpro.lisse, D =DCN

(Vale v) fibré alg. a conn. intégrable simple

<= Ox(xD)-mod.coh. (7, V) a conn.int.simple
HYPOTHESE: Bon Levelt-Turrittin pour V sur D.
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Hitchin-Kobayashi sauvage

X°C X DD, Xpro.lisse, D =DCN

(Vale v) fibré alg. a conn. intégrable simple

<= Ox(xD)-mod.coh. (7, V) a conn.int.simple
HYPOTHESE: Bon Levelt-Turrittin pour V sur D.

—- 3 filtr. de Deligne-Malgrange 7.
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Hitchin-Kobayashi sauvage

X°C X DD, Xpro.lisse, D =DCN

(Vale v) fibré alg. a conn. intégrable simple

<= Ox(xD)-mod.coh. (7, V) a conn.int.simple
HYPOTHESE: Bon Levelt-Turrittin pour V sur D.

—- 3 filtr. de Deligne-Malgrange 7.

THEOREME (Mochizuki 2011): 3 métr. h harm. pour
(7, V) x., adaptee a la filtr. de Deligne-Malgrange ¥
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Hitchin-Kobayashi sauvage

X°C X DD, Xpro.lisse, D =DCN

(Vale v) fibré alg. a conn. intégrable simple

<= Ox(xD)-mod.coh. (7, V) a conn.int.simple
HYPOTHESE: Bon Levelt-Turrittin pour V sur D.

—- 3 filtr. de Deligne-Malgrange 7.

THEOREME (Mochizuki 2011): 3 métr. h harm. pour
(7, V) x., adaptee a la filtr. de Deligne-Malgrange ¥

8 X =A"D={z1---20=0}, VUCX, JWU):
{v € V(U~D) | Ve >0, ||v||ln = ()(Hf:1 i Ioc.surU}

© © o o o o
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Hitchin-Kobayashi sauvage

X°C X DD, Xpro.lisse, D =DCN

(Vale v) fibré alg. a conn. intégrable simple

<= Ox(xD)-mod.coh. (7, V) a conn.int.simple
HYPOTHESE: Bon Levelt-Turrittin pour V sur D.

—- 3 filtr. de Deligne-Malgrange 7.

THEOREME (Mochizuki 2011): 3 métr. h harm. pour
(7, V) x., adaptee a la filtr. de Deligne-Malgrange ¥

8 X =A"D={z1---20=0}, VUCX, JWU):
{v € V(U~D) | Ve >0, ||v||ln = ()(Hf:1 i Ioc.surU}

© © o o o o

# De plus, (F, 0) est un fibre de Higgs holom. sur X°
sauvage lelongde D: Vx € D,

0, = diag,crrr, (9)(dald +©,), Char ®, merom.
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Prolongement

THEOREME (Mochizuki 2011): Pour tout A € C et tout
a = (a;), le Ox-mod. ;7 est loclibre et (v, 7, V)
est un fibré mérom. parabolique plat/de Higgs.
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Prolongement

THEOREME (Mochizuki 2011): Pour tout A € C et tout
a = (a;), le Ox-mod. ;7 est loclibre et (v, 7, V)
est un fibré mérom. parabolique plat/de Higgs.

< proprietés loc. des métriques harmonigues sauvages:
elles sont acceptables (au sens de Cornalba-Griffiths
1975), i.e., la norme de la courbure (par rapport a la
metrique et la métrique de type Poincare sur la base) est
bornée.
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Prolongement

THEOREME (Mochizuki 2011): Pour tout A € C et tout
a = (a;), le Ox-mod. ;7 est loclibre et (v, 7, V)
est un fibré mérom. parabolique plat/de Higgs.

< proprietés loc. des métriques harmonigues sauvages:
elles sont acceptables (au sens de Cornalba-Griffiths
1975), i.e., la norme de la courbure (par rapport a la
metrique et la métrique de type Poincare sur la base) est
bornée.

PROBLEME DELICAT: La dépendance en X\ n’est pas
holomorphe.
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a = (a;), le Ox-mod. ;7 est loclibre et (v, 7, V)
est un fibré mérom. parabolique plat/de Higgs.

< proprietés loc. des métriques harmonigues sauvages:
elles sont acceptables (au sens de Cornalba-Griffiths
1975), i.e., la norme de la courbure (par rapport a la
metrique et la métrique de type Poincare sur la base) est
bornée.

PROBLEME DELICAT: La dépendance en X\ n’est pas
holomorphe. Exemple enrang 1 et dimension 1:

VAo = ((1 4+ |A])?za’(2) + e()\)) Qv
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® Z = support.z, Z C X Iirred.
M| z0 <= (V?8,V)z. (semi)simple.

# I compact. proj. lisse Z’ O Z° t.q.

D = 7'~ Z° = DCN et (V&&, V) bon L.-T. sur D.
o = Jfiltr. Deligne-Malgrange le long de D.
# — Jd meétrique h harm. et adaptée a la filtr. DM.
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rapport a h et a une métrique de type Poincaré sur Z’?
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Conclusion

SUGGESTION: considérer la conom. L? de (V, V) par
rapport a h et a une métrique de type Poincaré sur Z’?

® OKsidim Z = 1. Mais Th. Lefschetz difficile trivial
endim. 1.

o Par contre, analogue du th. de Zucker OK:
THEOREME DE HODGE (Zucker 1979): X compacte =

struct. de Hodge pure polarisée sur H* (X, j,.(VVY)).
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#® Sidim Z > 1, stratégie de M. Saito: 3 catégorie des
2-modules avec structure de twisteur polarisable
(familles de 2-modules parametres par \).
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9

OK sidim Z = 1. Mais Th. Lefschetz difficile trivial
endim. 1.

Par contre, analogue du th. de Zucker OK.

Sidim Z > 1, stratéegie de M. Saito: 3 categorie des
2-modules avec structure de twisteur polarisable
(familles de 2-modules parametres par \).

Th. Lefschetz difficile OK dans cette categorie.

# Point delicat: .7 simple = .7 = j/ﬁ\:l avec ./

twisteur polarisable.
—- Th. Lefschetz difficile OK pour .7 []
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